Nech je dand rovina a v nej priamka 0. 0SOVOU SUMERNOSTOU s osou o (oznagenie D,) nazyvame zobrazenie, pre
ktoré plati:

a) ak X € o, potom O,(X) =X

b) ak X & o, potom O,(X) = X', priom Usecka XX' je kolma na o a jej stred leZi na o.

Dané su tri r6zne body A, Ba A', pricom bod A' je obrazom bodu A v nejakej osovej sumernosti. Najdite obraz bodu B v
tejto neznamej simernosti.

Riesenie: Vieme, Ze stred Usecky AA' lezi na osi o simernosti a Ze os o je kolma na AA'.
Os sumernosti o je teda osou Usecky AA'. Ked pozndme os sumernosti, [ahko uz
zostrojime, obraz bodu B.

Vidime, Ze na to, aby sme zostrojili obraz bodu v osovej simernosti, nemusime mat vzdy danu jej os. Staci nam poznat
bod a jeho obraz v simernosti a os vieme zostrojit. Hovorime, Ze:

0osou sumernosti
dvojicou bodov, ktoré sa na seba zobrazia (vzorom a obrazom).

Pre ktoré body X plati:
a) O,(X) =X (teda ktoré body st samodruzné?)
b) O O(X)) = X?
RieSenie:
a) pre body leziace na osio
b) pre vsetky body

Uréte vietky osi simernosti danych Utvarov: a) priamka, b) Use¢ka, c) konvexny uhol, d) obdiznik, e) $tvorec,

f) kosostvorec, g) kosodiznik, h) deltoid, i) rovnostranny trojuholnik, j) rovnoramenny trojuholnik, k) pravouhly
trojuholnik, 1) vSeobecny trojuholnik, m) kruznica, n) vSeobecny lichobeznik, o) rovnoramenny lichobeznik, p) pravidelny
patuholnik, q) pravidelny Sestuholnik

Riesenie: a) kazda priamka na riu kolma (nekonecne vela), b) os Usecky (1), c) os uhla (1), d) osi stran (2), e) osi stran a
uhlopriecky (4), f) uhlopriecky (2), g) nema os simernosti (0), h) uhlopriecka (1), i) osi stran (3), j) os zakladne (1), k)
nema osi simernosti (0), I) nema os simernosti (0), m) stred kruznice (nekonecne vela), n) nema os simernosti (0), o) os
zaklade (1), p) osi stran (5), q) spojnice protilahlych vrcholov a osi stran (6)
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Priamka rovnobeZna s osou simernosti sa zobrazi do priamky s fiou rovnobezZnej, priom os simernosti je osou pasa
ohrani¢eného priamkou a jej obrazom.

Obrazom réznobeznej priamky vzhladom na os je priamka, ktora sa s danou priamkou pretina na osi. Os simernosti je
osou jednej dvojice vrcholovych uhlov vytvorenych priamkou a jej obrazom.

Priamka kolma na os simernosti je samodruzna.

KruZnica, ktorej stred leZi na osi simernosti je samodruzna.

KruZnica, ktorej stred neleZi na osi simernosti, sa zobrazi do kruznice s rovhakym polomerom ako mala pévodna
kruZnica.



Osovu sumernost mozno vyuzit pri tlohach o odraze, kde sa vyuziva zakon znamy z fyziky: Uhol dopadu sa rovnd uhlu
odrazu. TieZ sa vyuZiva pri Ulohach o spojeni dvoch (alebo viacerych bodov) pomocou najkratSej lomenej Ciary a v
ulohach, kde treba zostrojit spojnicu dvoch utvarov kolmu na nejaku priamku, ktorou je rozpolovana.

@ Dana je priamka p a body A, B, ktoré lezia v jednej polrovine uréenej priamkou p. Najdite na priamke p bod X tak,
aby sucet AX + BX bol najmensi.

Riesenie: NajkratSou spojnicou dvoch bodov je Usecka. Keby body A, B lezali v opacnych
A, polrovinach, bod X by bol spolo¢ny bod priamky p a Usecky AB. No aj ked body A, B lezia v
jednej polrovine, pomocou osovej simernosti vieme jeden z nich "prehodit" do opacnej
b~ polroviny. Tim sa priklad zmeni na najdenie najkratsej spojnice dvoch bodov.
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@ Ulohy o odraze poznate z fyziky, vyskytuju sa viak aj v $porte. Ako by ste rozhodli: Mohol pri postaveni podla
obrazka hrac A prihrat spoluhracovi B odrazom o mantinel m? Hrac je schopny zachytit puk v pripade, Ze draha puku
prechadza vymedzenym dosahom jeho hokejky.

@ Zostrojte trojuholnik ABC, ak su dané jeho vrcholy A, C a priamka o, ktora je osou uhla 8.

@ Je dana priamka p a body A, B leziace v opacnych polrovinach s hrani¢nou priamkou p (AB nie je kolma na p). Na
priamke p zostrojte bod V tak, aby os uhla AVB lezala na priamke p.

@ Dany je ostry uhol XVY a bod A leziaci vnutri tohto uhla. Na polpriamke VX zostrojte bod B a na polpriamke VY bod C
tak, aby trojuholnik ABC mal ¢o najmensi obvod.

@ Dané su dve rozne priamky p a o a kruznica k(O; r). Na priamke p zostrojte bod X a na kruznici k bod Y tak, aby
usecka XY bola kolma na priamku o a aby jej stred leZal na priamke o.

@ Dané st rovnobezky a, t pretaté tretou priamou b. Zostrojte vsetky rovnostranné trojuholniky ABC, ktorych vrchol A
lezi na priamke @, vrchol B na priamke b a taZnica t. na priamke t.

Dané su tri rézne priamky a, b, ¢ a bod T leZiaci na priamke a. Zostrojte vsetky rovnoramenné trojuholniky s taZziskom
T a zakladriou BC tak, aby vrcholy A, B, C lezali po poradi na priamkach a, b, c.

@ Dané su rovnobezky a, u pretaté tretou priamou c. Zostrojte vsetky Stvorce ABCD, ktorych vrchol A lezi na priamke g,
vrchol C na priamke ¢ a uhloprie¢ka BD na priamke u.

Dané su dve rozne kruZnice ky, k, a priamka p. Zostrojte vSetky rovnostranné trojuholniky ABC, ktorych vyska v, lezZi
na priamke p, bod A na k; a bod B na k..



